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Matematica. — Swur les familles continues de courbes. Nota IV
di Tupor ZAmMFIRESCO, presentata ) dal Socio G. Scorza DracoNT.

RIASSUNTO. — In questa Nota I'V P’autore completa le dimostrazioni dei teoremi annun-
ciati nella precedente Nota III fornendo la giustificazione del primo di quei teoremi.

Le but de cette note est uniquement celui de donner la démonstration
d’un résultat annoncé dans la précédente Note III. Il s’agit du théoreme 1
de la note mentionnée, qui précise 'aspect des courbes fermées fortement
£—convexes associées a une famille continue.

Soit C une courbe de Jordan fermée, D le domaine borné ayant C comme
frontiere,

@ ={L(p):p€eC} (L:C D" continue)
une famille continue de courbes dans D (on trouve une définition dans [2]) et
F'={g(p):peC} (¢:C —+D continue)

une courbe fermée associée a L.
On imposera dans la suite la suivante condition sur la courbe I', men-
tionnée déja dans [2]:
(o) L'ensemble
{#€Cicardgi(g(p) =2}

est rare dans C, Pensemble L (p)— T est dense sur toute courbe L (p) €L et
i 7y a aucun arc N C C tel que L (p) soit une courbe & appui de g (N) pour
tout p €V 1),

Nous employons la terminologie de [2].

THEOREME. — Swupposons que la courbe fermée I' associde a & satisfait
& la condition (o); alors, si U' est fortement L—convexe, elle est simple.

Démonstration. — Raisonant par ’absurde, supposons que I' n’est pas
simple. Alors il existe deux points p1, p2 €C tels que ¢ (p1) = g (p2). Soit A
le sous—arc de C ayant les extrémités p1 et po, tel que — p1€ A, si —p1== p2,
et 'un des deux sous—arcs déterminés par p1 et p2 sur C, si —p1 = pa.
Alors I' est la réunion des courbes fermées

Li =i Fam g (0 — B S )5

Soit U; la réunion des composantes bornées du complémentaire de I7;.

(*) Nella seduta dell’8 giugno 1968.
(1) Rappelons que: 1° si le sous—ensemble E de D se trouve dans le complémentaire
d’une des composantes de D — L (), ot L (p)€¥, alors on dit que L () est une courbe

d’appui de E; 20 ¢ (V) ={g(p): p€V}
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LEMME 1. — Sz x € I';, alors tout voisinage de x rencontre U, .

Soit V un voisinage arbitraire de x dans D. On distingue entre deux
cas:

1° % ==g (p1)-

Choisissons p+ € g1 (x) et un voisinage At de p* sur C tel que ¢ (AH)CV
et que A*CB, ot B=Asii=1¢et B=C_—A'si 7= 2. En vertu de la
condition (), il y a un arc non dégénéré B+*C A+ tel que la restriction ¢ |B*
soit homéomorphe et que ¢ (B*) M ¢ (B — B*) soit vide. Si p~ € int B+ (I'inté-
rieur concu sur C), alors

g(p)€g(B—B";
puisque l'ensemble ¢ (B— B¥) est fermé, il existe un disque fermé & centré
en ¢ (p7), tel que
SCV ' ;L dng(B—BHi=g.
Alors I'arc de Jordan ouvert ¢ (B*) traverse 8: soient 7+, 7~ € B tels que p—
soit situé entre eux et que
- G pElE S T Sy (e TEi0)

Ils déterminent deux arcs y* et y~ sur fr 8. Puisque ¢|B* est homéomorphe,

il 'y ‘a deux autres points s+ €yt et st €y tels que st s=¢g(Bt). Alors
st s el parce que

8O (BB —=9:
Soient ot et o~ les arcs maximals sur fr d tels que
steeti e it ot I =g s hiie )y By

Evidemment, ¢*(c—) forme, avec une partie de ¢(B*), une courbe de Jordan
fermée T+(X7). Tout sous—arc A~ de ¢(B*) tel queg(p™) €A™ ct A Nfrd =9
est enticrement contenu dans 2+ M 2. Donc

3o EEWE T aE S g

est une autre courbe de Jordan fermée, déterminant un ensemble ouvert
borné A.
Soit C*+ un arc de Jordan aux extrémités s* et s, tel que

CHEiAeiisiaie .

Supposons maintenant que s* et s— font partie de la méme composante
connexe du complémentaire de I';,. Alors il y a un arc de Jordan C~ aux
mémes extrémités que C+, mais ne rencontrant pas I';.

Soit I'™ un sous—arc minimal de C~ rencontrant ot et o~ (d’extrémités
t+ €ct et t— €o). Evidlemment int =N A= g, d’ou

1 Pl B O6 T T






